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1. Ц]гсть ^ обозначает решетку рехурсжвно перечЕсдошх 
подмножеств множества натуральных чисел N отнсительно тео-
ретнхоншожественншс о&ерацнй. Большое количество результа­
тов о решетке а также о факторрешетке b/t по идеалу ко­
нечных множеств» приводится в 12-ой главе монографии . Род­
жерса [1]. Дяя 6 € ̂  определим 

A'-yß) ̂  (A\6)U(ö\A) конечно или иммунно. 
Факторрешетку решетки Ь> по конгруэнции иммунности 
обозначим через Ь (ifа класс конгруэнтности рекурсивно пе­
речислимого множества А через А у. Решетка i/j' обладает 
нулевым элементом О = (j>j, и единичным элементом f => Ny . 
Дополнение элемента Ду в ^/J' обозначим через ~ а 
дополнение множества А с /V до N через Ä < Под элемен­
тарной теорией решетки ( ̂/f) понимаем совокупность 
истинных в ^ {Ь / fJ замкнутых фоцшул теоретлосо-решеточно-
го языка в сигнатуре < О, 1  ̂  U  ̂ /> ara < 0 , 1 ,  В  > ,  

В [21 Лятдян ставит задачу об исследовании решетки Ь/f 
для получения информации о решетке . В настоящей заметке 
опишем элементы Ь / обладающие дополнением, и построим 
один элементарно определимый в собственный подкласс 
класса элементов, не обладащих дополнением. 

2. В §8.7 книги Роджерса все рекурсивно перечислимые 
множества г^тплируются по пяти непересекающимся классам 

где, в частности, 
to - {А i л рекурсивно У, 

1Л просто}, 
Cg- не рекурсивно перечислимо и /I-биГ 

где £S - бесконечное рекурсивно перечисли­
мое множество, I - иммунно), 

а для множеств А из классов для каждого рекурсив­
но перечислимого множества б 9 А найдется такое бесконеч­
ное рекурсивно перечислимое множество С с Л , что 
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Ясно, что имеет место следующая 
Теорема I. Пусть А - рекурсивно перечислжмое множество. 

Тогда 
имеет дополнение ф=» Ае U 

Следствие I. Существует такое рекурсивно перечислжмое 
множество Л, что 

1) Ау имеет дополнение в t/'f, 
2 )  класс А у, не содержит рекурсивных множеств. 
Условиям следствия удовлетворяют множества из подклассов 
и i^v3 рассмотренной классификации. 
По теореме I/ о0ладащие дополнением элементы решетки 

Ь/У порождаются рекурсивно перечислимыми множествами из 
различных элементарно определимых в ^ классов. Но следую­
щая теорема показывает, что отличные от О и 1 элементы с 
дополнением решетки образуют единственный элементар­
но определимый в t/f класс. 

Теорема 2. Пусть 0^ и - элементы с дополнением ре­
шетки отличные от О ж 1. Тогда найдется такой ав­
томорфизм ^ решетки 6//^ что = 

Для доказательства достаточно построить автоморфизм для 
случая, когда D - бесконечное кобесконечное рекурсивное 
множество, а Если В - множество из определения 
для £ , то нужный автоморфизм ишшщрувтся взаимно-однознач­
ной общерекурсивной функцией, отображающей О на в ж D 
на Ö. 

Следствие 2. Отличные от О и 'h элементы с дополнением 
решетки I /.f образуют один элементарно определимый в i/f 
класс. 

Следствие 3. Существует автоморфизм решетки не 
индуцированный никаким автоморфизмом решетки 

Отметим, что все автоморфизмы факторрешетки ž?/ ?* инду­
цируются автоморфизмами ^ 13J. 

3. Переходим к рассмотрению элементов ž. / f без допол­
нения. Аналоги известных для 6 и t/f классов максималь­
ных, ч,-максимальных, простых и др. элементов здесь отсут­
ствуют, соответствующие рекурсивно перечислимые множества 
"склеиваются" при факторизации. Для получения элементарно 
определимых классов нужен "более грубый" эффект. 

Аналогично рекурсивно отделимым элементам называем 
элементы я решетки отделимыми в если 
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существует адшент обладащжй дополненжем и та­
кой, что 

Ясно, что отделимость выражается формулой , 
(3x)(9;^)f^'0:4 

Теорема 3. Существует такое рекурсивно перечислимое мно­
жество Л, что 

1) Aj, не имеет дополнения в ^/:Р^ 
2) отделим ъ hfi от каждого дизьпнктного с ним 

элемента. 
Условиям теоремы удовлетворяет множество 

Л - {<х, i, >1 X Де 
где S - простое множество. 

Аналогично доказательству теоремы 7-Ш из [I] можно 
убедиться, что для приведенных там jMHonecTB 

N'ojn A^={x)fi = 
классы (Ло)^ и (Л^)^ являются неотделимыми также ив l/f. 
Ив 8Т0Г0 факта л теоремы 3 получим 

Следствие 4. Существуют элементарно определимые собст­
венные подклассы класса элементов не обладающих до­
полнением. 
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7ÕRBST \>/^ 

R.Fraok 

R e в ü Ш e e 

•r-fclklle Taadeldakse. rekareÜTselt loetletarate hulkade 

rõre faktorrorat Ь/mle on saadud kongruentsi 
А *^ (A\l3jü(ß\A) on lõplik või Immuunne 

järgi. 
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Antakse võre b/f talendiga eleawntide kirjeldus. Hal-

datakse, et null- Ja uhikelemendist erinevad taiendiga ele­

mendid moodustavad ainult üie elementaarselt defineeritava 

klassi, aga täiendite elementide klasse on rohkem kui üks* 

OH THE PACTORLATTICB OP LATTICE OI RBCURSIVELY 

EETUUERABLE SBTŠ BY IIOIUIIITY COHaRUEVCE 

R.Frank 

S u m m а r у 

For the factorlattioe Ь jof lattice ^ of sete 

defined by the congruence 

А ^ ( A \ i a  f i n i t e  o r  I m m u n e ,  

the following theorems are proved. 

An element ^ b/f has complement if and only if 

А € the Classification of Д8,7 in [l j. Рог any 

two complemented elemente of different from 0 and 'i 

there is an automorphism of ^ f mapping one to the other. 

An ezample of an elementary definable proper subclass of 

noncomplemented elemente ie given* 
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